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Sưu tầm và biên soạn 

 

BÀI. ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN 

 
DẠNG 1. ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN ĐỂ TÌM DIỆN TÍCH HÌNH PHẲNG 

 Hình phẳng ( )H  giới hạn bởi 

1

2

( ) : ( )

( ) : ( )

,   ( )

C y f x

C y g x

x a x b a b

=


=
 = = 

 thì diện tích là ( ) ( ) d .

b

a

S f x g x x= −  

 

Hình phẳng ( )H  giới hạn bởi 

1

2

( ) : ( )

( ) : : 0

,   ( )

C y f x

C Ox y

x a x b a b

=


=
 = = 

 thì diện tích là ( ) d .

b

a

S f x x=   

 

 
 Hình thức đề thường hay cho 

Hình thức 1: Không cho hình vẽ, cho dạng ( ) :{ ( ),  ( ),  ,   ( )}H y f x y g x x a x b a b= = = =   

casio ( ) ( ) d

b

a

f x g x x⎯⎯⎯→ − =  kết quả, so sánh với bốn đáp án. 

Hình thức 2: Không cho hình vẽ, cho dạng ( ) :{ ( ),  ( )}H y f x y g x= =  

Giải ( ) ( )f x g x=  tìm nghiệm 1,..., ,ix x  với 1x  nhỏ nhất, ix  lớn nhất 

1

casio ( ) ( ) d .
ix

x

f x g x x⎯⎯⎯→ −  

Hình thức 3: Cho hình vẽ, sẽ giải phương trình tìm tọa độ giao điểm, chia từng diện tích nhỏ, xổ 

hình từ trên xuống, ghi công thức và bấm máy tính. 
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Hình thức 4: Cho ba hàm trở lên, chẳng hạn ( ),  ( ),  ( )y f x y g x y h x= = =  ta nên vẽ hình. 

Câu 1: Cho hàm số ( )y f x=  xác định và liên tục trên đoạn  ;a b . Diện tích hình phẳng giới hạn bởi 

đồ thị hàm số ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng ,x a x b= =  được tính theo công thức 

A. ( ) d
b

a

S f x x=  . B. ( )d
b

a

S f x x=  . C. ( )d
b

a

S f x x= − . D. ( ) d
a

b

S f x x=  . 

Lời giải 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng 

,x a x b= =  được tính bởi công thức: ( ) d
b

a

S f x x=  . 

Câu 2: Diện tích phần hình phẳng gạch chéo trong hình vẽ bên được 

tính theo công thức nào dưới đây? 

 

A. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− − . B. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

+ − . 

C. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− + + . D. ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

− − + . 

Lời giải 

Từ đồ thị ta thấy 
2 23 2 1x x x− +  − − ,  1;2x  − . 

Vậy diện tích phần hình phẳng gạch chéo trong hình vẽ là 

( ) ( )
2

2 2

1

3 2 1 dS x x x x
−

 = − + − − −
  ( )

2

2

1

2 2 4 dx x x
−

= − + + . 

Câu 3: Diện tích hình phẳng được gạch chéo trong hình bên bằng 

 

A. ( )
2

2

1
2 2 4 dx x x

−
− + + . B. ( )

2
2

1
2 2 4 dx x x

−
− − . 

C. ( )
2

2

1
2 2 4 dx x x

−
− − + . D. ( )

2
2

1
2 2 4 dx x x

−
+ − . 

Lời giải 

Chọn A 

Dựa và hình vẽ ta có diện tích hình phẳng được gạch 

chéo trong hình bên là: 

( ) ( ) ( )
2 2

2 2 2

1 1
2 2 2 d 2 2 4 d .x x x x x x x

− −

 − + − − − = − + +
    

Câu 4: Gọi S là diện tích hình phẳng ( )H giới hạn bởi các đường ( )y f x= , trục hoành và hai đường 

thẳng 1x = − , 2x = . Đặt ( )
0

1

da f x x
−

=  , ( )
2

0

db f x x=  , mệnh đề nào sau đây đúng? 
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A. S b a= −  B. S b a= +  C. S b a= − +  D. S b a= − −  

Lời giải 

Chọn A 

 
Ta có: 

( ) ( ) ( )
2 0 2

1 1 0

d d dS f x x f x x f x x
− −

= = +   ( ) ( )
0 2

1 0

d df x x f x x a b
−

= − + = − +  . 

Câu 5: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên . Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 

( ) , 0, 1y f x y x= = = −  và 4x = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 

A. ( ) ( )
1 4

1 1

dx dxS f x f x
−

= −  . B. ( ) ( )
1 4

1 1

dx dxS f x f x
−

= +  . 
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C. ( ) ( )
1 4

1 1

dx dxS f x f x
−

= − −  . D. ( ) ( )
1 4

1 1

dx dxS f x f x
−

= − +  . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có: hàm số    (x) 0 1;1 ; (x) 0 1;4f x f x   −    , nên: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
4 1 4 1 4

1 1 1 1 1

dx dx dx dx dxS f x f x f x f x f x
− − −

= = + = −     . 

Câu 6: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên .  Gọi S là diện tích hình phẳng giới hạn bởi cá đường 

( ) ,=y f x 0, 2= = −y x  và 3=x . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 

A. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .
−

= − − S f x x f x x  B. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .
−

= − S f x x f x x  

C. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .
−

= − + S f x x f x x  D. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .
−

= + S f x x f x x  

Lời giải 

Chọn B 

Ta có ( ) ( ) ( )
3 1 3

2 2 1

d d d .
− −

= = = +  S f x x S f x x f x x  

Do ( ) 0f x  với  2;1  −x  và ( ) 0f x  với  1;3 x  nên ( ) ( )
1 3

2 1

d d .
−

= − S f x x f x x  

Câu 7: Diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi các đường 22y x= , 1y = − , 0x =  và 1x =  được tính 

bởi công thức nào sau đây? 

A. ( )
1

2

0

2 1 dS x x= + . B. ( )
1

2

0

2 1 dS x x= − . 

C. ( )
1

2
2

0

2 1 dS x x= + . D. ( )
1

2

0

2 1 dS x x= + . 

Lời giải 

Chọn D 

Diện tích hình phẳng cần tìm là ( )
1 1

2 2

0 0

2 1 d 2 1 dS x x x x= + = +   do 
22 1 0x +    0;1x  . 

Câu 8: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường 
2 4y x= −  và 2 4y x= −  bằng 

A. 36 . B. 
4

3
. C. 

4

3


. D. 36 . 
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Lời giải 

Chọn B 

Phương trình hoành độ giao điểm của hai đồ thị đã cho là: 

2 2
0

4 2 4 2 0
2

x
x x x x

x

=
− = −  − =  

=
. 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị đã cho là: 

( ) ( ) ( )
2 2 2 3

2 2 2 2

0 0 0

2 4
4 2 4 d 2 d 2 d

03 3

x
S x x x x x x x x x x

 
= − − − = − = − = − = 

 
   . 

Câu 9: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường  và  

A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 

Chọn D 

Phương trình hoành độ giao điểm hai đường là: . 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường là . 

Câu 10: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường 
2 3−=y x  và 3−=y x  bằng 

A. 
125

6


. B. 

1

6
. C. 

125

6
. D. 

6


. 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có Phương trình hoành độ giao điểm: 
2 2

0
3 3 0

1

=
− = −  − =  

=

x
x x x

x
x . 

Diện tích hình phẳng: ( ) ( )
1 1

2 2

0 0

1
3 3

6
= − − − = − = S x x dx x xdx . 

Câu 11: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường 
2 2y x= −  và 3 2y x= −  bằng 

A. 
9

2
. B. 

9

2


. C. 

125

6
. D. 

125

6


. 

Lời giải 

Chọn A 

Xét phương trình hoành độ giao điểm, ta có: 

2 2 3 2- = -x x
0.

3.

é =
êÞ
ê =ë

x

x
 

Như vậy, diện tích hình phẳng được gới hạn bằng ( ) ( )
3

2

0

2 3 2- - -ò x x dx
9

2
= . 

Câu 12: Gọi S  là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường 2xy = , 0y = , 0x = , 2x = . Mệnh đề 

nào dưới đây đúng? 

A. 

2

0

2 dxS x=   B. 

2

0

2 dxS x=   C. 

2

2

0

2 dxS x=   D. 

2

2

0

2 dxS x=   

Lời giải 

2 1y x= − 1y x= −

6

 13

6

13

6

 1

6

2 2
0

1 1 0
1

x
x x x x

x

=
− = −  − =  

=
1

2

0

1
d

6
x x x− =
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Chọn B 
2 2

0 0

2 d 2 dx xS x x= =  . 

Câu 13: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường exy = , 0y = , 0x = , 2x = . Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

A. 
2

0

e dxS x=   B. 
2

0

e dxS x=   C. 
2

0

e dxS x=   D. 
2

2

0

e dxS x=   

Lời giải 

Chọn A 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường exy = , 0y = , 0x = , 2x =  là: 
2

0

dxS e x=  . 

Câu 14: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên .  Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 

( ) , 0, 1y f x y x= = = −  và 5x = . 

 
Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 

1 5

1 1

( )d ( )dS f x x f x x
−

= − −  . B. 

1 5

1 1

( )d ( )dS f x x f x x
−

= +  . 

C. 

1 5

1 1

( )d ( )dS f x x f x x
−

= −  . D. 

1 5

1 1

( )d ( )dS f x x f x x
−

= − +  . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( ) ( ) ( )
1 5 1 5

1 1 1 1

( ) d d d dS f x x f x x f x x f x x
− −

= + = −    . 

Câu 15: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên . Gọi S là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 

( ) , 0, 1, 2y f x y x x= = = − = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
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A. ( ) ( )
1 2

1 1

 dx  +  dxS f x f x
−

=   . B. ( ) ( )
1 2

1 1

 dx  dxS f x f x
−

= − −  . 

C. ( ) ( )
1 2

1 1

 dx+  dxS f x f x
−

= −  . D. ( ) ( )
1 2

1 1

 dx  dxS f x f x
−

= −  . 

Lời giải 

Chọn D 

( ) ( ) ( )
2 1 2

1 1 1

dx= dx dxS f x f x f x
− −

= +    

Nhìn hình ta thấy hàm số ( )f x  liên tục và nhận giá trị không âm trên đoạn  1;1−  nên 

( ) ( )
1 1

1 1

dx dxf x f x
− −

=  ; hàm số ( )f x  liên tục và nhận giá trị âm trên đoạn  1;2  nên 

( ) ( )
2 2

1 1

dx dxf x f x= −   

Vậy ( ) ( )
1 2

1 1

 dx  dxS f x f x
−

= −   

Câu 16: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x x= −  và đồ thị hàm số 2.y x x= −  

A. 
37

12
 B. 

9

4
 C. 

81

12
 D. 13  

Lời giải 

Chọn A 

Phương trình hoành độ giao điểm 
3 2 3 2

0

2 0 1

2

x

x x x x x x x x

x

=


− = −  + − =  =

 = −

 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x x= −  và đồ thị hàm số 2y x x= −  là: 

( ) ( ) ( )
1 0 1

3 2 3 2 3 2

2 2 0

2 2
− −

= − − − = + − + + −  S x x x x dx x x x dx x x x dx  

0 1
4 3 4 3

2 2

2 0

16 8 1 1 37
4 1

4 3 4 3 4 3 4 3 12
−

       
= + − + + − = − − − + + − =       

      

x x x x
x x . 

Câu 17: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục hoành, đường thẳng 

,x a x b= = . Hỏi cách tính S  nào dưới đây đúng? 

 

A. ( )
b

a

S f x dx=  . B. ( ) ( )
c b

a c

S f x dx f x dx= +  . 

C. ( ) ( )
c b

a c

S f x dx f x dx= − +  . D. ( ) ( )
c b

a c

S f x dx f x dx= +  . 

Lời giải. 
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Chọn B 

Câu 18: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số: 
3 3y x x= − , y x= . Tính S . 

A. 4S = . B. 8S = . C. 2S = . D. 0S = . 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm của hai đồ thị là 3 3x x x− = 3 4 0x x − =

2

0

2

x

x

x

= −


 =

 =

. 

Vậy ( ) ( )
0 2

3 3

2 0

4 d 4 dS x x x x x x
−

= − + −  4 4 8= + = . 

Câu 19: Gọi S  là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường 3xy = , 0y = , 0x = , 2x = . Mệnh đề 

nào dưới đây đúng? 

A. 

2

0

3xS dx=  . B. 

2

2

0

3 xS dx=  . C. 

2

0

3xS dx=  . D. 

2

2

0

3 xS dx=  . 

Lời giải 

Diện tích hình phẳng đã cho được tính bởi công thức 
2

0

3xS dx=   

Câu 20: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn  ;a b . Gọi D  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ 

thị ( ) ( ):C y f x= , trục hoành, hai đường thẳng x a= , x b= . Giả sử 
DS  là diện tích hình phẳng 

D . đúng trong các phương án A, B, C, D cho dưới đây? 

 

A. ( ) ( )
0

0

d d

b

D

a

S f x x f x x= +  . B. ( ) ( )
0

0

d d

b

D

a

S f x x f x x= − +  . 

C. ( ) ( )
0

0

d d

b

D

a

S f x x f x x= −  . D. ( ) ( )
0

0

d d

b

D

a

S f x x f x x= − −  . 

Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( )
0

0

d d d

b b

D

a a

S f x x f x x f x x= = +   . 

Vì ( )   ( )  0, ;0 , 0, 0;f x x a f x x b       nên: 

( )( ) ( ) ( ) ( )
0 0

0 0

d d d d .

b b

D

a a

S f x x f x x f x x f x x= − + = − +     
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Câu 21: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )
2

2 1y x= − − , trục hoành và hai đường thẳng 

1, 2x x= =  bằng 

A. 
2

3
. B. 

3

2
. C. 

1

3
. D. 

7

3
. 

Lời giải 

Ta có: ( ) ( )
2 2 2

2 2 2

1 1 1

2
2 1 d 4 3 d 4 3 d

3
S x x x x x x x x= − − = − + = − + =   . 

Câu 22: Cho hai hàm số ( )f x  và ( )g x  liên tục trên  ;a b . Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của 

các hàm số ( )y f x= , ( )y g x=  và các đường thẳng x a= , x b=  bằng 

A.  ( ) ( ) d

b

a

f x g x x− . B. ( ) ( ) d

b

a

f x g x x+ . C. ( ) ( ) d

b

a

f x g x x− . D.  ( ) ( ) d

b

a

f x g x x− . 

Lời giải 

Theo lý thuyết thì diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của các đường ( )y f x= , 

( )y g x= , x a= , x b=  được tính theo công thức ( ) ( ) d

b

a

S f x g x x= − . 

Câu 23: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
24y x x= −  và trục Ox  

A. 11. B. 
34

3
. C. 

31

3
. D. 

32

3
. 

Lời giải 

Chọn D 

Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
24y x x= −  và trục Ox . 

Xét phương trình 
2

0
4 0

4

x
x x

x

=
− =   =

. 

Ta có 

44 4 3
2 2 2

0 0 0

32
4 (4 ) (2 )

3 3

x
S x x dx x x dx x= − = − = − =  . 

Câu 24: Diện tích của hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục hoành và hai đường 

thẳng x a= , x b= ( )a b  tính theo công thức nào dưới đây ? 

 

A. ( ) ( )d d

c b

a c

S f x x f x x= +  . B. ( )d
b

a

S f x x=  . 

C. ( ) ( )d d

c b

a c

S f x x f x x= − +  . D. ( )d
b

a

S f x x=  . 
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Lời giải 

Diện tích của hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục hoành và hai đường 

thẳng x a= , x b=  là ( ) d= =
b

a

S f x x  ( ) ( )d d

c b

a c

f x x f x x+   ( )d ( )d= − + 
c b

a c

f x x f x x . 

Câu 25: Tính diện tích S  hình phẳng giới hạn bởi các đường 
2 1, 1, 2y x x x= + = − =  và trục hoành. 

A. 6S = . B. 16S = . C. 
13

6
S = . D. 13S = . 

Lời giải 

Ta có: ( )
2 2

2 2

1 1

1 d 1 d 6S x x x x
− −

= + = + =  . 

Câu 26: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 2 5y x= + , 6y x= , 0x = , 1x = . Tính S . 

A. 
4

3
 B. 

7

3
 C. 

8

3
 D. 

5

3
 

Lời giải 

Chọn B 

Phương trình hoành độ giao điểm: 2 5 6 5; 1x x x x+ =  = = . 

Diện tích hình phẳng cần tìm: 

1

2

0

7
6 5 d

3
S x x x= − + = . 

Câu 27: Gọi diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )
3 1

:
1

x
C y

x

− −
=

−  
và hai trục tọa độ là S . 

Tính S ? 

A. 
4

1 ln
3

S = −  B. 
4

4ln
3

S =  C. 
4

4ln 1
3

S = −  D. 
4

ln 1
3

S = −  

Lời giải 

Chọn C 

Hoành độ giao điểm của ( )C  và trục hoành là nghiệm của phương trình 
3 1 1

0
1 3

x
x

x

− −
=  = −

−
. 

Do đó diện tích hình phẳng là 

( )
0 0

0

1

1 1 3

3 3

3 1 4 4
d 3 d 3 4ln 1 4ln 1

1 1 3

x
S x x x x

x x −

− −

− −  
= = + = + − = − 

− − 
  . 

Câu 28: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
2 0; 1; ; 2y xx xy == = =  bằng 

A. 
4

3
. B. 

7

3
. C. 

8

3
. D. 1. 

Lời giải 
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Ta có 
2 2

1 1

2 2 7
.

3
S x dx x dx= = =   

Câu 29: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số ( )
1

:
1

x
H y

x

−
=

+
 và các trục tọa độ. 

Khi đó giá trị của S  bằng 

A. 2ln 2 1− . B. ln 2 1+ . C. ln 2 1− . D. 2ln 2 1+ . 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị ( )H  và trục hoành
 

1
0 1

1

x
x

x

−
=  =

+
. 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi ( )H  và các trục tọa độ là 

( )
1 1 1

0 0 0

11 1 2
d d 1 d 2ln 1 2ln 2 1

01 1 1

x x
S x x x x x

x x x

− − +  
= = = − + = − + + = − 

+ + + 
   . 

Câu 30: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị các hàm số 
2 2 1y x x= − + + , 

22 4 1y x x= − +  là 

A. 8 . B. 5 . C. 4 . D. 10 . 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm là 
2 2 22 1 2 4 1 3 6 0x x x x x x− + + = − +  − =  

0

2

x

x

=
 

=
 

Diện tích hính phẳng là ( ) ( )
2

2 2

0

2 4 1 2 1S x x x x dx = − + − − + +
   

( )
2

2

0

3 6x x dx= − ( )3 2
2

3 4
0

x x= − = . 

Câu 31: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị 2 2y x x= + , 2y x= + . 

A. 
7

2
. B. 

9

2
. C. 

5

2
. D. 

11

2
. 

Lời giải 

Xét phương trình: 
2 2 2x x x+ = + 2 2 0x x + − =

2

1

x

x

= −
 

=
. 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị là: 
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1

2

2

2dS x x x
−

= + − ( )
1

2

2

2 dx x x
−

= + −

1
3 2

2

2
3 2

x x
x

−

 
= + − 
 

7 10

6 3
= − −

9

2
= . 

Câu 32: Hình phẳng ( )H  được giới hạn bởi các đường 2y x= , 3 2y x= − . Tính diện tích hình phẳng 

( )H  

A. 
2

3
 B. 

1

3
 C. 1  D. 

1

6
 

Lời giải 

Hoành độ giao điểm của hai đồ thị hàm số là nghiệm của phương trình: 

2 2
1

3 2 3 2 0
2

x
x x x x

x

=
= −  − + =   =

. 

Khi đó diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường là: 

( ) ( )
2 2

2 2

1 1

1
3 2 3 2

6
S x x dx x x dx= − − = − + =  . 

Câu 33: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số 
24y x x= −  và đường thẳng 2y x=  bằng 

A. 4 . B. 
20

3
. C. 

4

3
. D. 

16

3
 

Lời giải 

Xét phương trình hoành độ giao điểm 2 2
0

4 2 2 0
2

x
x x x x x

x

=
− =  − =  

=
 

Khi đó diện tích hình phẳng cần tìm là ( )
2

2 2 3
2 2 2

0 0 0

4
2 d 2 d

3 3

x
S x x x x x x x

 
= − = − = − = 

 
  . 

Câu 34: Tính diện tích phần hình phẳng gạch chéo trong hình vẽ bên. 

 

A. 
5

6
. B. 

5

6


. C. 

8

15
. D. 

8

15


. 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm 

 ( )
2 2

1
2 5 4 0

4

x
x x x x

x

=
= −  − + =  

=
 

Dựa vào đồ thị, khi đó diện tích hình phẳng cần tìm là 

( )
1 2

2

0 1

1 1 5
2

2 3 6
S xdx x dx= + − = + =   

Vậy 
5

6
S = . 
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Câu 35: Tính diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi các đường 
2 2y x x= − , 0y = , 10x = − , 10x = . 

A. 
2000

3
S = . B. = 2008S . C. 2000S = . D. 

2008

3
S = . 

Lời giải 

Chọn D 

Phương trình hoành độ giao điểm của hai đường ( ) 2: 2C y x x= −  và ( ) : 0d y =  là: 

2
0

2 0
2

x
x x

x

=
− =  

=
. 

Bảng xét dấu: 

 

Diện tích cần tìm: ( ) ( ) ( )
10 0 2 10

2 2 2 2

10 10 0 2

2 d 2 d 2 d 2 dS x x x x x x x x x x x x
− −

= − = − − − + −   

0 2 10
3 3 3

2 2 2

10 0 2
3 3 3

x x x
x x x

−

     
= − − − + −     
     

1300 4 704 2008

3 3 3 3
= + + = . 

Câu 36: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng 

3x = − , 2x = . Đặt ( )
1

3

da f x x
−

=  , ( )
2

1

db f x x=  . Mệnh đề nào sau đây là đúng. 

 
A. S a b= + . B. S a b= − . C. S a b= − − . D. S b a= − . 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có ( )
2

3

dS f x x
−

=  ( ) ( )
1 2

3 1

d df x x f x x
−

= +   ( ) ( )
1 2

3 1

d df x x f x x
−

= − +  a b= − + . 

Câu 37: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x=  và đường thẳng 2y x=  là : 

A. 
4

3
 B. 

5

3
 C. 

3

2
 D. 

23

15
 

Lờigiải 

Chọn A 

Xét phương trình 2
0

1

x
x

x
x

=
=  

=
 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2y x=  và đường thẳng 2y x=  là : 

( )
1 1

2 2

0 0

4

3
S x xdx x x dx= − = − =   

Câu 38: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị các hàm số 2 2 1y x x= − + + , 22 4 1y x x= − +  là 
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A. 8  B. 5  C. 4  D. 10  

Lời giải 

Phương trình hoành đồ giao điểm hai đồ thị hàm số 2 2 1y x x= − + + , 22 4 1y x x= − +  là: 

2 2 2
0

2 1 2 4 1 3 6 0
2

x
x x x x x x

x

=
− + + = − +  − =  

=
. 

Diện tích hình phẳng đã cho là ( ) ( )
2 2

2 2 2 3

0 0

2
3 6 6 3 3 4

0
x x dx x x dx x x− = − = − =  . 

Câu 39: Cho hàm số ( )
3

2

7 4 0 1

4 1

x khi x
f x

x khi x

ìï - £ £ï= í
ï - >ïî

. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm 

số ( )f x  và các đường thẳng 0, 3, 0x x y= = = . 

A. 
16

3
. B. 

20

3
. C. 10 . D. 9 . 

Lời giải 

 

( ) ( ) ( )
1 2 3

3 2 2

0 1 2

7 4 4 4S x dx x dx x dx= - + - + -ò ò ò  

( )
3 3

1 2 3
4

0 1 2
7 4 4

3 3
| | |

x x
x x x x

æ ö æ ö
÷ ÷ç ç÷ ÷= - + - + -ç ç÷ ÷ç ç÷ ÷ç çè ø è ø

 
7 8

6 4 3 8
3 3

= + - - - + 10= . 

Câu 40: Tính diện tích S  của hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường cong 
3 12y x x= − +  và 

2y x= − . 

A. 
937

12
S =  B. 

343

12
S =  C. 

793

4
S =  D. 

397

4
S =  

Lời giải 

Xét phương trình hoành độ giao điểm 2 đường cong: 

3 2 2

0

12 ( 12) 0 3

4

x

x x x x x x x

x

=


− + = −  − − =  = −

 =

. 

⇒ Diện tích cần tìm là: 
4 0 4

3 2 3 2 3 2

3 3 0

12 d 12 d 12 dS x x x x x x x x x x x x
− −

= − − = − − + − −    
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( ) ( )
0 4

0 4 4 3 4 3
3 2 3 2 2 2

3 0 3 0

12 d 12 d 6 6
4 3 4 3

x x x x
x x x x x x x x x x

− −

   
= − − + − − = − − + − −   

   
   

99 160 937

4 3 12

− −
= + = . 

Câu 41: Tính diện tích của phần hình phẳng gạch chéo trong hình vẽ sau: 

 

A. 
10

3
. B. 4 . C. 

13

3
. D. 

11

3
. 

Lời giải 

Cách 1: Coi x  là hàm số theo biến số y . 

 
Hình phẳng đã cho giới hạn bởi các đường: 

2x y= ; 2; 0x y y= + = . 

Ta có: 
2 2

1  ( )
2 2 0

2    ( / )

y loai
y y y y

y t m

= −
+  −− = 

=
= 


 

Diện tích của hình phẳng cần tìm là ( )
2 2

2 2

0 0

10
2 d 2 d

3
S y y y y y y= + − = + − =   

Cách 2: 

 

Phương trình hoành độ giao điểm của các đồ thị hàm số , 2 :y x y x= = −  

( )
2 2

2 2
2 4.

5 4 02

x x
x x x

x xx x

 
= −    = 

− + == − 
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Diện tích của hình phẳng cần tìm là ( )
4 4

0 2

10
d 2 d

3
S x x x x= − − =   

Câu 42: Cho ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi parabol 
2y 3x= , cung tròn có phương trình 

2y 4 x= −  

và trục hoành. Diện tích của ( )H  bằng 

 

A. 
4 3

12

+
 B. 

4 3

6

−
 C. 

4 2 3 3

6

+ −
 D. 

5 3 2

3

− 
 

Lời giải 

Chọn B 

Phương trình hoành độ giao điểm giữa parabol và cung tròn ta được 
2 23 4 1x x x= −  =   

với 0 x 2   nên ta có 1x =  

Ta có diện tích 

1
1 2 2 2

2 2 3 2 2

0 1 1 10

3 3
3 4 4 4

3 3
= + − = + − = + −   S x dx x dx x x dx x dx  

Đặt: 2sin 2cos ; 1 ; 2
6 2

 
= = = = = = = = =x t dx tdt x t x t  

2

6

3 1 4 3
2 sin 2

3 2 6





 − 
 = + + = 

 
S t t  

DẠNG 2. ỨNG DỤNG TICH PHAN DỂ TIM THỂ TICH 

 Thể tích vật thể 

Gọi B  là phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại các điểm a  và ,b  

( )S x  là diện tích thiết diện của vật thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm ,x  

( ).a x b   Giả sử ( )S x  là hàm số liên tục trên đoạn [ ; ].a b  Khi 

đó, thể tích của vật thể B  được xác định: ( )d .

b

a

V S x x=   

 

 Thể tích khối tròn xoay 

a) Thể tích khối tròn xoay được sinh ra khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường ( ),y f x=  

trục hoành và hai đường thẳng ,  x a x b= =  quanh trục :Ox  
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b) Thể tích khối tròn xoay được sinh ra khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường ( ),y f x=  

( )y g x=  

 
Câu 43: Viết công thức tính thể tích V  của khối tròn xoay được tạo ra khi quay hình thang cong, giới hạn 

bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục Ox  và hai đường thẳng ( ),x a x b a b= =  , xung quanh trục 

Ox . 

A. ( )
b

a

V f x dx=   B. ( )2

b

a

V f x dx=   C. ( )2

b

a

V f x dx=   D. ( )
b

a

V f x dx=   

Lời giải 

Chọn B 

Câu 44: Cho hàm số ( )y f x= liên tục trên đoạn  ;a b . Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 

( )y f x= , trục hoành và hai đường thẳng ( ),x a x b a b= =  . Thể tích của khối tròn xoay tạo 

thành khi quay D  quanh trục hoành được tính theo công thức: 

A. ( )2

b

a

V f x dx=   B. ( )2

b

a

V f x dx=   C. ( )22

b

a

V f x dx=   D. ( )2 2

b

a

V f x dx=   

Lời giải 

Chọn B 

Câu 45: Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi các đường 3e xy = , 0y = , 0x =  và 1x = . Thể tích của khối 

tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  bằng: 

A. 
1

3

0

e dx x  . B. 
1

6

0

e dx x . C. 
1

6

0

e dx x  . D. 
1

3

0

e dx x . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  bằng: 

( )
1 1

2
3 6

0 0

e d e dx xx x =  . 

Câu 46: Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi các đường 
4 , 0, 0xy e y x= = =  và 1x = . Thể tích của khối 

tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  bằng 
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A. 
1

4

0

dxe x . B. 
1

8

0

dxe x  . C. 
1

4

0

dxe x  . D. 
1

8

0

dxe x . 

Lời giải 

Chọn B 

Thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  là: 

( )
1 1

2
4 8

0 0

d d .x xV e x e x = =   

Câu 47: Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi các đường 
2 , 0, 0xy e y x= = =  và 1x = . Thể tích khối tròn 

xoay tạo thành kho quay D  quanh Ox  bằng 

A. 
1

4

0
dxe x  . B. 

1
2

0
dxe x . C. 

1
2

0
dxe x  . D. 

1
4

0
dxe x . 

Lời giải 

Chọn A 

Thể tích khối tròn xoay tạo thành kho quay D  quanh Ox  là ( )
1 12

2 4

0 0
d dx xV e x e x = =  . 

Câu 48: Gọi D  là hình phẳng giới hạn bởi các đường , 0, 0xy e y x= = =  và 1x = . Thể tích của khối 

tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục Ox  bằng 

A. 
1

2

0

xe dx . B. 
1

0

xe dx
 

C. 
1

0

xe dx . D. 
1

2

0

xe dx . 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 49: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 
2 3y x= + , 0y = , 0x = , 2x = . Gọi V  là thể tích 

của khối tròn xoay được tạo thành khi quay ( )H  xung quanh trục Ox . Mệnh đề nào dưới đây 

đúng? 

A. ( )
2

2

0

3V x dx= +  B. ( )
2

2

0

3V x dx= +  

C. ( )
2

2
2

0

3V x dx= +  D. ( )
2

2
2

0

3V x dx= +  

Lời giải 

Chọn D 

Thể tích của khối tròn xoay được tạo thành khi quay ( )H  xung quanh trục Ox  là: 

( )
2

2
2

0

3V x dx= + . 

Câu 50: Cho hình phẳng D  giới hạn bởi đường cong = xy e , trục hoành và các đường thẳng = 0x , = 1x

. Khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục hoành có thể tích V  bằng bao nhiêu? 

A. 
( ) +

=

2 1

2

e
V  B. 

−
=

2 1

2

e
V  C. 


=

2

3

e
V  D. 

( ) −
=

2 1

2

e
V  

Lời giải 

Chọn D 
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( ) −
=  = =

1 21 2
2

0 0

1e
e d

2 2

x
x

e
V x  

Câu 51: Cho hình phẳng D  giới hạn với đường cong 
2 1y x= + , trục hoành và các đường thẳng 

0, 1x x= = . Khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quanh trục hoành có thể tích V  bằng bao 

nhiêu? 

A. 2V =  B. 
4

3
V


=  C. 2V =  D. 

4

3
V =  

Lời giải 

Chọn B 

Thể tích khối tròn xoay được tính theo công thức: 

( ) ( )
1

1 1 32
2 2

0 0 0

4
1 d 1 d

3 3

x
V x x x x x


  

 
= + = + = + = 

 
  . 

Câu 52: Cho hình phẳng D  giới hạn bởi đường cong = +2 cos ,y x  trục hoành và các đường thẳng 


= =0,

2
x x . Khối tròn xoay tạo thành khi D  quay quanh trục hoành có thể tích V  bằng bao 

nhiêu? 

A. = + ( 1)V  B. = −1V  C. = +1V  D. = − ( 1)V  

Lời giải 

Chọn A 

( ) ( )





=  + =  + =  +
2 2

2

0
0

2 cos 2 sin ( 1).V x dx x x  

Câu 53: Cho hình phẳng D  giới hạn bởi đường cong 2 siny x= + , trục hoành và các đường thẳng 

0x = , x = . Khối tròn xoay tạo thành khi quay D  quay quanh trục hoành có thể tích V  bằng 

bao nhiêu? 

A. ( )2 1V  = +  B. 2V =  C. ( )2 1V = +  D. 22V =  

Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ( ) ( )
2

0 0

2 sin d 2 sin dV x x x x

 

 = + = +  ( ) ( )
0

2 cos 2 1x x


  = − = + . 

Câu 54: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường thẳng 
2 2, 0, 1, 2y x y x x= + = = = . Gọi V  là thể 

tích của khối tròn xoay được tạo thành khi quay ( )H xung quanh trục Ox . Mệnh đề nào dưới 

đây đúng? 

A. ( )
2

2

1

2 dV x x= +  B. ( )
2

2
2

1

2 dV x x= +  

C. ( )
2

2
2

1

2 dV x x= +  D. ( )
2

2

1

2 dV x x= +  

Lời giải 

Chọn B 
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Ta có: ( )
2

2
2

1

2 dV x x= + . 

Câu 55: Tính thể tích V của phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng 1x =  và 3x = , biết rằng khi cắt vật 

thể bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại điểm có hoành độ x  (1 3x  ) thì được thiết diện 

là một hình chữ nhật có độ dài hai cạnh là 3x  và 
23 2x − . 

A. 
124

3
V =  B. (32 2 15)V = +  C. 32 2 15V = +  D. 

124

3
V


=  

Lời giải 

Chọn A 

Diện tích thiết diện là: 
2( ) 3 . 3 2S x x x= −  

  Thể tích vật thể là: 
3

2

1

124
3 . 3 2

3
V x x dx= − =  

Câu 56: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 
2 3,  0,  0,  2y x y x x= + = = = . Gọi V  là thể tích 

khối tròn xoay được tạo thành khi quay ( )H  xung quanh trục Ox . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. ( )
2

2
2

0

3 dV x x= + . B. ( )
2

2

0

3 dV x x= + . 

C. ( )
2

2
2

0

3 dV x x= + . D. ( )
2

2

0

3 dV x x= + . 

Lời giải 

 

Thể tích của vật thể được tạo nên là ( )
2

2
2

0

3 d .V x x= +  

Câu 57: Gọi V  là thể tích của khối tròn xoay thu được khi quay hình thang cong, giới hạn bởi đồ thị hàm 

số siny x= , trục Ox, trục Oy và đường thẳng 
2

x


= , xung quanh trục Ox. Mệnh đề nào dưới 

đây đúng? 

A. 
2

2

0

sinV xdx



=   B. 
2

0

sinV xdx



=   C. 
2

2

0

sinV xdx



=   D. 
2

0

sinV xdx



=   

Lời giải 
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Công thức tính: ( )2

b

a

V f x dx=   

Câu 58: Thể tích khối tròn xoay được sinh ra khi quay hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số 
2 2y x x= − , trục hoành, đường thẳng 0x =  và 1x = quanh trục hoành bằng 

A. 
16

15


. B. 

2

3


. C. 

4

3


. D. 

8

15


. 

Lời giải 

Ta có ( ) ( )
1

1 1 5 3
2

2 4 3 2 4

0 0 0

4 1 4 8
2 d 4 4 d . . 1 .

5 3 5 3 15

x x
V x x x x x x x x


   

   
= − = − + = − + = − + =   

  
   

Câu 59: Cho miền phẳng ( )D  giới hạn bởi y x= , hai đường thẳng 1x = , 2x =  và trục hoành. Tính 

thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay ( )D  quanh trục hoành. 

A. 3 . B. 
3

2


. C. 

2

3


. D. 

3

2
. 

Lời giải 

Chọn B 

2

1

V xdx=   

2
2

1

3

2 2

x 
= = . 

Câu 60: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi các đường 22= −y x x , 0=y . Quay ( )H  quanh trục hoành 

tạo thành khối tròn xoay có thể tích là 

A. ( )
2

2

0

2 − x x dx  B. ( )
2

2
2

0

2 − x x dx  C. ( )
2

2
2

0

2 − x x dx  D. ( )
2

2

0

2 − x x dx  

Lời giải 

Chọn B 

Theo công thức ta chọn ( )
2

2
2

0

2=  −V x x dx  

Câu 61: Thể tích khối tròn xoay khi quay hình phẳng ( )H  xác định bởi các đường 
3 21

3
y x x= − , 0y = , 

0x =  và 3x =  quanh trục Ox  là 

A. 
81

35


. B. 

81

35
. C. 

71

35


. D. 

71

35
. 

Lời giải 

Thể tích khối tròn xoay sinh ra khi quay hình phẳng ( )H  quanh trục Ox  là : 

23 3

3 2 6 5 4

0 0

1 1 2 81
d d

3 9 3 35
V x x x x x x x


 

   
= − = − + =   

   
  . 

Vậy thể tích khối tròn xoay cần tính là : 
81

35
V


= . 

Câu 62: Thể tích khối tròn xoay khi cho hình phẳng giới hạn bởi parapol: 
2y x=  và đường thẳng d: 

2y x=  quay xung quanh trục Ox  bằng: 
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A. 
2

2

0

(2 )dx x x − . B. 
2

2 2

0

( 2 ) dx x x − . 

C. 
2 2

2 4

0 0

4 d dx x x x +  . D. 
2 2

2 4

0 0

4 d dx x x x −  . 

Lời giải 

 

Xét phương trình hoành độ giao điểm của hai đồ thị: 
2

0
2

2

x
x x

x

=
=  

=
 

Ta có: 
2 2 2 2

2 2 2 2 4

0 0 0 0

(2 ) dx ( ) dx 4 dx dxOxV x x x x   = − = −     

Câu 63: Tính thể tích của vật thể tạo nên khi quay quanh trục Ox  hình phẳng D  giới hạn bởi đồ thị

( ) 2: 2P y x x= −  và trục Ox  bằng: 

A. 
19

15
V


= . B. 

13

15
V


= . C. 

17

15
V


= . D. 

16

15
V


= . 

Lời giải 

Xét phương trình hoành độ giao điểm của ( )P  và trục Ox : 

2
0

2 0
2

x
x x

x

=
− =  

=
. 

Khi đó: 

( ) ( )
22 2

2
2 2 3 4 3 4 5

0 0 0

4 1 16
2 d 4 4 d

3 5 15
V x x x x x x x x x x   

 
= − = − + = − + = 

 
  . 

Câu 64: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường tany x= , 0y = , 0x = , 
4

x


=  quay xung quanh trục 

Ox . Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng: 

A. 5  B. 1
4

 
 − 
 

 C. 
3

2


  D. 

1

2

 
 +  
 

 

Lời giải 

Chọn B 

( )
1 24 4

2 2

2

0 0 0

tan x sin d tanx 1
1 4

t
V xd x dt

t

 

 
=  =  =  =  − 

+  
    
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Câu 65: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường 2y x= − , 0y =  và 9x =  quay xung quanh trục Ox . 

Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành. 

A. 
7

6
V = . B. 

5

6
V


= . C. 

7

11
V


= . D. 

11

6
V


= . 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số 2y x= −  và trục hoành: 2 0x − =

2x = 4x = . 

Thể tích của khối tròn xoay tạo thành là: 

( )
9

2

4

2 dV x x= − ( )
9

4

4 4 dx x x= − +

9
2

4

8
4

2 3

x x x
x

 
= − +  

 

81 16 64 11
72 36 16

2 2 3 6


 
   

= − + − − + =   
   

. 

Câu 66: Tính thể tích của vật thể tròn xoay được tạo thành khi quay hình ( )H  quanh Ox  với ( )H  được 

giới hạn bởi đồ thị hàm số 24y x x= −  và trục hoành. 

A. 
31

3


. B. 

32

3


. C. 

34

3


. D. 

35

3


. 

Lời giải 

Điều kiện xác định: 
24 0 0 4x x x−     . 

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số 24y x x= −  và trục hoành 

24 0x x− =
24 0x x − =  

0

4

x

x

=
 

=
. 

Thể tích của vật thể tròn xoay khi quay hình ( )H  quanh Ox  là : 

( )
24

2

0

4 dV x x x= − ( )
4

2

0

4 dx x x= −
32

3
= . 

Vậy thể tích của vật thể tròn xoay khi quay hình ( )H  quanh Ox  là 
32

3
 . 

Câu 67: Cho hình phẳng ( )H  giới hạn bởi đồ thị 
22y x x= −  và trục hoành. Tính thể tích V  vật thể tròn 

xoay sinh ra khi cho ( )H  quay quanh Ox . 

A. 
4

3
V = . B. 

16

15
V = . C. 

16

15
V = . D. 

4

3
V = . 

Lời giải 

Phương trình hoành độ giao điểm của ( )H  với trục hoành: 
12

2

2
2 0

0

=
− =   =

x
x x

x
. 

Vậy thể tích khối tròn xoay sinh ra do ( )H quay quanh Ox  là: 

( )
2

2
2

0

2 .dV x x x= −  ( )
2

2 3 4

0

4 4 .dx x x x= − +

2
5

3 4

0

4
.

3 5

 
 = − + =
 
 

x
x x

16

15
 . 

Tài liệu được chia sẻ bởi Website VnTeach.Com 

https://www.vnteach.com 

https://www.vnteach.com/
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Sưu tầm và biên soạn 

Tài liệu, giáo án, đề thi cập nhật liên tục tại: https://hoangquy.net/tailieu 

Google Meet không giới hạn thời gian có Khuyến Mại Tại: HoangQuy.Net 

Cộng đồng facebook chia sẻ tài liệu, đề thi: 

https://www.facebook.com/groups/993194497531060 

 


